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SILNY INDEKS CHROMATYCZNY GRAFOW
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Silnym kolorowaniem krawedzi grafu G nazywamy kolorowanie krawedzi G, w ktérym krawe-
dzie w kazdym z koloréw tworzg indukowane skojarzenie w G. Silny indeks chromatyczny grafu G,
oznaczany s'(G), to minimalna mozliwa liczba koloréw w silnym kolorowaniu krawedzi G.

Naszym celem jest pokazanie jak najlepszego gornego ograniczenia na silny indeks chromatycz-
ny grafu o zadanym maksymalnym stopniu. Prosty argument zachtanny pokazuje, ze dla grafu G o
maksymalnym stopniu A zachodzi s'(G) < 2A2 —2A + 1, ale jakakolwiek (cho¢by drobna) poprawa
tego oszacowania jest juz zadaniem dalece nietrywialnym. Najlepsze znane ograniczenie to 1.93A2
(dla duzych A; Bruhn i Joos, 2015+) — wciaz jest ono odlegte od wartosci 1.25A2, postulowanej w
hipotezie Erdésa i NeSetfila z roku 1985.

W referacie pokazemy, jak przetozy¢ rozwazania dotyczace (szeroko rozumianej) lokalnej ge-
stosci grafu na ograniczenia na silny indeks chromatyczny. Udowodnimy, ze jezeli graf G o maksymal-
nym stopniu A zawiera ,niewiele” cykli o czterech wierzchotkach, to jego silny indeks chromatyczny
jest ,duzo mniejszy niz” A%, Wspomnimy tez o zwiazkach z hipoteza Reeda oraz ulamkowym i
topologicznym wariancie problemu.



