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Kolorowania rozrézniajace graféw nieskonczonych I
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Jesli jedynym automorfizmem grafu, zachowujacym kolorowanie wierzchotkowe ¢, jest iden-
tycznosé, to moéwimy, ze kolorowanie c¢ jest rozrozniajgce. Najmniejszg liczbe kolorow w
wierzchotkowym kolorowaniu rozrézniajacym grafu G nazywamy jego liczbg rozrézniajgcg
i oznaczamy ja przez D(G). Kolorowania rozrézniajace zostaty wprowadzone przez Babaia
w 1977 roku podczas badania ztozonosci obliczeniowej problemu izomorfizmu graféw.
Zajmiemy si¢ problemem znajdowania ograniczen na liczbe rozrdzniajaca graféw nieskon-
czonych. W 2007 roku Imrich, Klavzar i Trofimov pokazali, ze dla kazdego nieskonczonego
grafu spojnego G zachodzi D(G) < A(G). W 2019 roku Hiining, Imrich, Kloas, Schreber i
Tucker poprawili to ograniczenie dla A(G) = 3. Pokazali$my, ze dla kazdego spdjnego grafu
nieskonczonego G zachodzi D(G) < max{A(G) — 1,2}. Co wiecej, otrzymane ograniczenie
jest optymalne dla kazdego A(G).

Mowimy, ze graf G ma nieskonczony ruch, jesli kazdy jego automorfizm poza identycznoscia
dziala nietrywialnie na nieskonczenie wiele jego wierzchotkéw. Tucker w 2006 roku posta-
wit hipoteze, ze kazdy spojny graf lokalnie skonczony z nieskonczonym ruchem ma liczbe
rozrozniajaca rowng dwa. UdowodniliSmy, ze teza hipotezy Tuckera jest speliona dla gra-
fow ze stopniem maksymalnym nie wiekszym niz pie¢. Pokazaliémy tez pierwsze nieliniowe
ograniczenie na liczbe rozrézniajaca spdjnego grafu z nieskonczonym ruchem i skonczonym
stopniem maksymalnym

D(G) < O(/A(G)log A(G)).

Otrzymane wyniki znajdujg sie w mojej rozprawie doktorskiej i zostaly uzyskane wspolnie
z Florianem Lehnerem i Monikg Pil$niak.
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