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Kolorowe problemy Turana

Sebastian Babinski

Uniwersytet Jagiellonski

Jednym z najwazniejszych probleméw ekstremalnej teorii graféw jest
wyznaczenie liczby Turana grafu F', czyli najwickszej mozliwej liczby kra-
wedzi w grafie, ktory nie zawiera [’ jako podgrafu. Dla F' bedacego trojkatem
rozwigzaniem problemu jest klasyczne twierdzenie Mantela, natomiast Erdos
i Gallai wyznaczyli asymptotycznie optymalne ograniczenie liczby Turana
dla sciezki o ustalonej dtugosci.

Uogolnieniem powyzszych zagadnien sg tzw. kolorowe problemy Turana.
Dla ustalonego zabronionego grafu F' rozwazamy c grafow o wspolnym zbio-
rze wierzchotkéw, kazdy z graféw interpretujemy jako krawedzie w innym
kolorze. Celem jest wyznaczenie najwiekszej mozliwej liczby krawedzi w kaz-
dym kolorze, przy ktorej nie pojawia sie teczowa kopia grafu F', czyli taka
ktora ma wszystkie krawedzie w réznych kolorach. Problem ten zostal roz-
wigzany w przypadku, gdy F' jest trojkatem (wyniki réznig sie w zaleznosci
od tego, czy liczba koloréw jest roéwna, czy wieksza niz 3).

W trakcie referatu zaprezentowane zostana wyniki zwigzane z kolo-
rowymi problemami Turdna. Pierwsza czes¢ dotyczy sytuacji, gdy F' jest
Sciezka o 3 krawedziach w przypadku dowolnej ustalonej liczby kolorow. W
drugiej czesci przedstawione zostang wyniki dla graféw skierowanych niepo-
siadajacych teczowych trojkatow skierowanych lub tranzytywnych oraz dla
dowolnej ustalonej liczby koloréw. Ograniczenia na liczby krawedzi, ktére
zostang omoéwione, sg asymptotycznie optymalne.
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